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Czes¢! Dzigkujemy Wam za cieple opinie o naszej gazetce. Cieszymy sig, Ze rosnie

zainteresowanie naszym miesigcznikiem oraz matematykg.
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Humor, komunikaty, ciekawe zadania

o 13XSerdecznie zapraszamy do odwiedzenia naszej strony
internetowej, na ktorej mozesz znalez¢ wiele interesujacych
informacji

o Trwaja konkursy matematyczne: Tangram, Dom moich

marzen, konkurs matematyczny na famach naszej gazetki,
krzyzowko-tamigtowki (serdecznie zapraszamy do uczestnictwa)-
regulaminy niektorych umieszczamy w gazetce
o Klasom trzecim przypominamy o probnym egzaminie gimnazjalnym w listopadzie
Mysl miesigca:

Matematyka jest to krolowa wszystkich nauk, jej ulubiencem jest prawda, a prosto$¢ i oczywiscie jej strojem ... .
Matematyka, ktéra tyle zrobila przystug towarzystwu, naukom i sztukom, stanie si¢ jeszcze wodzem ludzkiego umystu we
wszystkich poznawaniach. / J. SNIADECK1/

Kryptarytmy

Podawane w magazynach rozrywkowych zagadki 1 . . " . . - A A (D

liczbowe rozwigzuje si¢ na og6t na "chybit trafit",

sprawdzajac wiele przypadkéw. 2 . . + A A _ . . O

Ponizej zebrane sg przyktady takich zagadek, ktorych

;giﬁgﬁ:? mozna uzyskac¢ przez arytmetyczne 3 - A A A . ' (:) . O
Sadzg, ze wszyscy uczniowie znajda przyjemnos¢ w ich
rozwigzaniu. 4 - . A *A A =A . .

Xaicz)l::szych zadaniach znajdz cyfry odpowiadajace 5 . A * . . A 3 A (:) .
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Ulamki!. Skad ja to znam?

a3 Ulamek pojawit si¢ jako naturalne okreslenie jednej lub kilku z wielu rownych czgsci danej

m 7 calosci. Ulamek wlasciwy znany byl juz w Mezopotamii (stosowano tam utamek o
mianowniku 60). Zapis w postaci a/b wprowadzono w antycznej Grecji. Zasady arytmetyki

5 @ utamka opracowali Hindusi ok. VIII w., osiagnigcia ich przyswoit kulturze europejskiej

2 Leonardo z Pizy. Pod koniec XVI w. wprowadzono utamek dziesigtny, utatwiajacy

prowadzenie obliczen.

Ulamek molowy to stosunek liczby moli jednego sktadnika do catkowitej liczby moli

wszystkich skfadnikow uktadu (roztworu, mieszaniny). Suma utamkéw molowych

wszystkich sktadnikow réwna si¢ jednosci.

Ulamek objetosciowy to stosunek objetosci sktadnika do sumarycznej objetosci
wszystkich skiadnikow uktadu (roztworu, mieszaniny). Suma utamkow objetosciowych wszystkich
sktadnikow rowna si¢ jednosci. W przypadku roztworoéw gazowych utamek objetosciowy sktadnika
rowny jest utamkowi molowemu tego skiadnika. Utamek objetosciowy wyrazony w procentach
nazywa si¢ st¢zeniem objetosciowym.

Ulamek niewlasciwy to utamek, w ktorym licznik jest wigkszy od mianownika
Ulamek wlasciwy to utamek, w ktorym licznik jest mniejszy od mianownika.

Ulamek lancuchowy to ulamek ciagly, utamek postaci,

X = bg + ap Gdy ciag wyrazen jest skonczony, utamek fafncuchowy jest liczba wymierna,
ay gdy jest nieskonczony - niewymierna (utamki tancuchowe stosowane sg do
by + a>  Wwyrazania przyblizonych wartosci takich liczb). Ulamek fancuchowy
by + B ~— wprowadzil R. Bombelli, ich teorie rozwineli: Ch. Huygens,
® " L. EulerilJL. de Lagrange
Ulamek masowy, dawniej ulamek wagowy to stosunek masy sktadnika uktadu do masy

calego ukfadu (roztworu, mieszaniny).

Ciekawostka

Ulamki dziesigtne: Czy prawda jest, ze 0,999... = 1?
Oznaczmy x = 0,999...
Mamy 10x = 9,999...
Stad 10x —x =9,999... ~0,999..., czyli 9x =9, skad x = 1.

Zatem podana rownosc¢ jest prawdziwa.

HUMOR

Po klasowce z matematyki rozmawia dwoch kolegow:

> "\ -lle zadan rozwigzale$ ?
o -Ani jednego. A ty ?
=)/ -Jatez anijednego. I pani znow powie, ze éciagal\is'my od siebie.

—

Mama pyta Anig:

-lle jest 3+4 ?

-7 — odpowiada Ania.

-A7+4 7

-Nie wiem. Do 11 jeszcze nie liczylismy.
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OSTROZNIE Z ZEREM!

"’0 | Zapamigtaj sobie - babcia mi mowita,
b Zero - to potezna i przewrotna sita:
Niby takie skromne - modut dodawania
Ale bardzo wplywa na inne dziatania!
Zero jako czynnik: pomnoz ile chcesz-
Wynik bedzie zerem. Chyba o tym wiesz?
Jesli go podzielisz przez dowolne "a"
(Ale nie przez zero!) znowu zero masz.
Dzieli¢ za$ przez zero - babcia zakazata
Nie ma ilorazu! Taka juz zakala.
I dzielenie wcale nie jest okreslone
Gdy przez zero bedzie podzielone.
(Uzasadnic¢ tatwo, trzeba tylko chciec-
W ilorazie mozesz kazda liczbe miec).
Zero do zerowej nie podnos potegi.
Nic z tego nie bedzie - tak nas ucza ksiegi.
= - Gdy do potegi inng liczb¢ masz
Jednoscia jest wynik. Definicj¢ znasz?
Zer silnia! Przedziwne i wprost nie do wiary-
-Znowu jest jedynka. Zapamigtaj stary!
= A logarytm zera wcale nie istnieje.

Potegujac zero - masz zero w wyniku,
Pierwiastkujac - rowniez. Bez fez i bez krzyku!
A wigc wniosek tatwo juz wyciagnac stad:
o Badz ostrozny z zerem - mozesz
zrobic blad! /Disan Nikonowicz/

A Ato
. ciekawe!

(Chyba wiesz dlaczego, cicha mam nadziejg).

Cztery czesci sa identyczne
7 tymi na rysunku wyze .

.‘eszcze o “GZbach

LICZBY BLIZNIACZE

Dwie liczby pierwsze rozniace si¢
o 2 to liczby blizniacze.
Przyktadami par liczb
blizniaczychsg:315;517; 111
13 ;17119 . Nie wiadomo do
chwili obecnej, czy istnieje
nieskonczenie wiele par liczb
blizniaczych. Najwieksza znang
parg liczb blizniaczych jest para
260497545 x 2°°% + 1 i
260497545 x 2°% - 1

LICZBY LUSTRZANE
Liczby lustrzane to takie dwie
liczby, ktore sq lustrzanym
odbiciem, np.: 1251521, 681 86,
324515423, 17171. Jezeli
napiszemy dowolng liczbe 1 jej
lustrzane odbicie , np. 1221, to tak
otrzymana liczba jest podzielna
przez 11. 1221 : 11 = 192

Jak to moze by¢ prawda?

Ponizej cztery czes
zostaly przemieszczone.

/Skn(l wziela sie dziura?
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Czas na kolejng sylwetke stynnego matematyka.

CARL GAUSS

(1777-1855)
Carl Friedrich Gauss, ktéremu nadano wzniosty przydomek "ksigze
matematykow", urodzit si¢ w 1777 roku w bardzo biednej rodzinie w
Brunszwiku (Braunschweig). Geniusz matematyczny Carla dal o sobie znac¢
bardzo wcze$nie. Jako malec sam nauczyt si¢ czytac, wypytujac starszych o
wymowg liter alfabetu, a takze opanowal samodzielnie proste rachunki. Czesto
pozniej wspominal, ze nauczyt si¢ rachowac, zanim jeszcze zaczat mowic.
Nauczyciel matematyki w szkole, do ktorej poszedt Gauss lubil mie¢ sporo
spokoju na lekcjach, totez dawat dzieciom do wykonania mozolne rachunki.
iedy Gauss znalazl si¢ w klasie arytmetyki, na jednej z pierwszych lekcji
nauczyciel polecit dzieciom zsumowa¢ wszystkie liczby od 1 do 40. Ledwie skonczyt dyktowac
zadanie, maly Gauss potozyt na katedrze swoja tabliczke z rozwigzaniem. Inne dzieci meczyty sie
bardzo dhugo i wszystkie pomylity si¢ w rachunkach. Tymczasem mlody Carl spostrzegt od razu, ze w
tym szeregu liczb suma liczb pierwszej i1 ostatniej, drugiej i przedostatniej itd. wynosi zawsze 41, totez
mnozac 41 przez liczbe par, 20, otrzymat prawidlowy wynik 820. Genialnym malcem zainteresowat si¢
wiladca Brunszwiku, ksigze Carl Wilhelm Ferdinand, ktory postanowit finansowa¢ dalsza nauke
chtopca. Mimo oporow ojca Gauss uczyt si¢ najpierw dwa lata w potwyzszej szkole Collegium
Carolinum w Brunszwiku, gdzie, korzystajac z dobrze zaopatrzonej biblioteki, samodzielnie zdotat
opanowac dzieta Eulera, Lagrange 'a i przede wszystkim arcytrudne Principia Newtona. Jak si¢ potem
okazato, wéréd roznych swoich osiagnigé opracowal w tym czasie metode najmniejszych kwadratow. W
wieku 18 lat wstapit na uniwersytet w Getyndze, po trzech latach opuscit uczelnig, nie uzyskujac
zadnego dyplomu. Na zyczenie swego dobroczyncy ksigcia napisat jednak rozprawe doktorska i
przedstawil ja uniwersytetowi w Helmstedt, ktory w 1799 roku nadat mu tytut doktora in absentia, bez
zwyczajowego egzaminu ustnego. Wielka stawa Gaussa zaczela si¢ w 1801 roku. W 1801 roku ukazato
si¢ pierwsze wielkie dzietlo Gaussa Disquisitiones Arithmeticae poswigcone teorii liczb. W 1807 roku
zostal dyrektorem obserwatorium astronomicznego w Getyndze, gdzie pozostat do $mierci w 1855 roku.
Poza matematyka pracowal tam nad elektrycznoscig i magnetyzmem i z Wilhelmem Weberem
uruchomit pierwszy telegraf.
Carl Friedrich Gauss zajmowat si¢ fizyka teoretyczna, geodezjq i astronomia sferyczna, Pierwsze jego
prace dotyczyly teorii liczb i algebry, nastgpne dzieta dotyczyly teorii rachunku rozniczkowego i
catkowego, teorii szeregow, metod pomiaréw geodezyjnych, statystyki matematycznej, geometrii
sferycznej oraz geometrii nieeuklidesowych

Nie mozesz zasng¢? Rozwiaz zadania!

1. JAK SOBIE PORADZILA ?

Gosposia napetnia naczynie 5 litrowe. Z niego odlewa 3 litry do naczynia 3 litrowego. Te 3 litry wody
wylewa do zlewu, a 2 litry pozostale w naczyniu 5 litrowym przelewa do naczynia 3 litrowego. Znéw
napelnia naczynie 5 litrowe i z niego przelewa 1 litr wody do naczynia 3 litrowego. W naczyniu 5
litrowym pozostalo jej 4 litry wody.

2. ZADANIE STAROGRECKIE

Kazda charyta miata w koszyczku x jablek i data kazdej muzie y jablek. Zatem x-9y=3y, czyli x=12y.
Odpowiedzi moga by¢ rozne. Jednakze biorac pod uwage, ze charyty mialy koszyczki, a nie kosze, y
moze by¢ rowne 1, 2, 3. Wowczas x jest odpowiednio rowne 12, 24, 36.



O czym marza nauczyciele matematyki
i uczniowie Publicznego Gimnazjum Nr3?

Okazuje si¢ , ze kalkulatory graficzne CFX 9850 GB+ uzywane w naszym gimnazjum na lekcjach
matematyki nie zadowalaja w pelni nauczycieli i uczniow. Przedstawiamy Wam najnowszy kalkulator
firmy Casio (marzenie gtownie p. Z.Szubarczyka) , ktory zostat zaprezentowany na I Bialskiej
Konferencji Matematycznej w Biatej Podlaskiej.

ClassPad 300

Komputerowe narzedzie matematyczne z dynamiczng geometria
oraz trojwymiarowq grafika
Ogolne dane dotyczgce ClassPad-a 300
- 512 kB pamigci uzytkownika RAM oraz 4 MB pamigci Flash-ROM
- Mozliwos$¢ uaktualniania funkcji komunikacyjnych oraz wersji
oprogramowania za pomocg pamigci Flash-ROM
- Duzy monochromatyczny wyswietlacz LCD z matrycg 160 x 240
pikseli
- Obstuga za posrednictwem obshigiwanego rysikiem ekranu
dotykowego
- Podzial ekranu - podzielenie ekranu na dwa okna aplikacji, co
pozwala na korzystanie z roznych funkcji edycyjnych, takich jak
Przeciagnij & Upus¢, Skopiuj & Wklej itp. za pomoca rysika
- Funkcjonalno$c¢ faczenia si¢ pomiedzy roznymi aplikacjami za
pomoca ekranowych ikonek
. - Wirtualna klawiatura z funkcjami matematycznymi, klawiatura
- QWERTY / QWERTZ, znaki specjalne oraz alfabetyczny katalog
wszystkich polecen
- Wyswietlacz z naturalnym odwzorowaniem zapisu matematycznego
- Wbudowane rownania matematyczne, umozliwiajace fatwe
edytowanie wspotczynnikow
- Umozliwiajace fatwe wybieranie trybéw menu z ikonami

CADID {lasafed JoO

- Polaczenie z komputerem PC za pomoca tacza USB, z drugim
ClassPad-em za pomoca trzyzytowego przewodu (wszystko w zestawie)

Dane techniczne

- Obliczenia numeryczne i algebraiczne

- Obliczanie utamkéw z wygodna (za naci$nigciem jednego przycisku) konwersja pomiedzy utamkami
prostymi a dziesi¢tnymi

- Mozliwos¢ korzystania z wszystkich funkcji matematycznych, takich jak sin x, cos x, log, !, x2 itd.,
wprowadzanych z wykorzystaniem wirtualnej klawiatury do obstugi obliczen numerycznych i
algebraicznych

- Obliczenia w stopniach katowych lub radianach

- Obliczenia algebraiczne z poleceniami factor, expand, simplify, approx, combine, collect, itd.

- Obliczenia wektorowe: obliczanie iloczynu skalarnego i wektorowego

1inne z zakresu szkotly $redniej i studiow.

Najciekawsza tematyka to:
Statystyki, Wykresy i tabele ,Sekwencje ,Krzywe
Najciekawsza jest umiejetnos¢ wykonywania zadan w przestrzeni trojwymiarowe;:



Pitagoriana

Jednym z najwigkszych matematykow starozytnosci byt Pitagoras z Kro-tony. Miatl on wielu uczniow,
ktorzy czcia otaczali swego mistrza. Umitlowana figurg

geometryczng pitagorejczykdéw byl pentagram, zwany rowniez

gwiazda pitagorejska. Jest to prawidlowy pigciokat, ktorego boki

przedtuzone w obie strony tworza pigeciokat gwiazdzisty. Znakiem

tym pitagorejczycy pozdrawiali si¢ 1 wzajemnie rozpoznawali,

kreslac go na piasku. Figura to istotnie niezmiernie ciekawa: ma
wilasciwosci wyrozniajace ja sposrod innych gwiazd.

Suma katéw pentagramu réwna si¢ dwom katom prostym,
przypomina wigc nam o trojkacie, ktorego suma katow takze rowna
sig 180°.

Do nieskonczono$ci w skonczonym czasie

Czy Uklad Sloneczny - lub jaki$ inny system planetarny - moze

pewnego pieknego dnia rozpas¢ si¢ i rozlecie¢ na wszystkie

strony?

Czy - wylacznie pod wplywem prawa powszechnego ciazenia i nieszczgsliwej poczatkowej konfiguracji
polozen i predkosci - planety moga nagle zacza¢ przyspieszac i z szalencza predkoscia oddala¢ sie od
siebie na nieskonczong odlegto$c? (Zapomnijmy o wszelkich
wspolczesnych rozwazaniach na temat ksztattu Wszechswiata,
zapomnijmy tez o teorii wzglednosci, ktéra zakazuje
komukolwiek i czemukolwiek poruszac sig szybciej od $wiatla.
Do dyspozycji jest wylacznie fizyka z czasow Newtona, a
Wszechs$wiat to stara, dobra, trojwymiarowa przestrzen
Euklidesowa).

Postawione tutaj pytanie to uproszczona wersja problemu
Painlevégo, sformutowanego w 1895 r. Dany jest ukiad »
punktéw materialnych, ktorych ruchem rzadzi prawo grawitacji Newtona. Pytamy, czy odleglo$¢
pewnej pary tych punktow moze - w skonczonym czasie! - rosna¢ nieograniczenie (i zaktadamy
jednoczesnie, ze w ukladzie nie dochodzi wczesniej do zderzen). Na pozor wydaje sig to niemozliwe:
ucieczka do nieskonczonosci w skonczonym czasie wymaga rosnacej bez konca predkosci, czyli
nieograniczonej energii kinetycznej, a mamy przeciez prawo zachowania energii! Prosze jednak
uzmystowi¢ sobie, ze prawo zachowania energii orzeka jedynie, iz wszelka zmiana energii kinetycznej
jest mozliwa wylfacznie kosztem energii potencjalnej. I wtedy sprawa przestanie by¢ jasna, tym bardziej
ze energia potencjalna ukfadu »# punktow materialnych dazy do minus nieskoriczonosci, gdy odleglos¢
ktorejkolwiek pary tych punktow zmierza do zera.

Zmagania z problemem Painlevégo trwaly sto lat. Dzi§ wiadomo, ze takie zachowanie » ciat jest
mozliwe, cho¢ wydaje si¢ to mie¢ niewiele wspolnego ze zdrowym rozsadkiem. Przed osmiu laty
Zihong Xia opublikowatl w prestizowym czasopi$mie "Annals of Mathematics"
pigcdziesigcioparostronicowa prace, z ktorej wynika, ze dla kazdego # 2 3 mozna tak dobraé masy
punktow materialnych oraz ich poczatkowe potozenia i predkosci, by w skoficzonym czasie doszto do
wyzej opisanej katastrofalnej ucieczki. Co wigcej, zasadnicza idea konstrukcji jest dla n =5
stosunkowo prosta. Wyobrazmy sobie dwie gwiazdy podwojne, krazace w dwoch rownolegtych,
oddalajacych si¢ plaszczyznach i jako piate ciato niewielki wahadfowiec, oscylujacy coraz szybciej
migdzy jedna plaszczyzna i druga. Przy kazdym zblizeniu wahadlowca do ktorejs pary gwiazd jestesmy
o wlos od potrojnego zderzenia; wskutek tego wahadtowiec ogromnie przyspiesza (i owa para gwiazd
tez). Taka sytuacja powtarza si¢ wielokrotnie, w coraz krotszych odstepach czasu; reszta dowodu to -
Jak mowig bezczelni - pewna liczba rozmaitych szczeg6téw technicznych.
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